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第五章 定积分与反常积分 



一、定积分

1、概念及性质（包括定积分定义求极限等）

2、变限积分（与其他知识点结合，几乎每年有）

3、各种计算

   牛-莱公式、奇偶性、周期性、几何意义等

4、证明题

      相关的等式及不等式

考试要点



二、反常积分

1、求反常积分

   原考查较简单

2、收敛性判定

  新增“比较判别法” 



     1. 理解(了解)定积分的概念．
     2.掌握(了解)定积分的性质及定积分中值定理，掌握换元积分法
与分部积分法．
     3.会求有理函数、三角函数有理式和简单无理函数的积分（数一、
二）．
     4.理解积分上限的函数，会求它的导数，掌握牛顿-莱布尼茨公
式．
     5.理解反常积分的概念，了解反常积分收敛的比较判别法，会计
算反常积分．
     6.掌握用定积分表达和计算一些几何量与物理量（平面图形的面
积、平面曲线的弧长、旋转体的体积及侧面积、平行截面面积为已
知的立体体积、功、引力、压力、质心、形心等）及函数的平均
值．(会用定积分求解简单的经济应用问题)

考试要求



第一节  定积分



一、定积分的概念
考试内容概要

 1、定义
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(1)  定积分是和式的极限，因此它是一个数．         
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(3)  定义中区间的分法和  i 的取法是任意的 . 

而与积分变量用什么字母表示无关 . 
(2)   定积分值仅与被积函数及积分区间有关，  
        

(4) .利用定积分的定义可求一些和式数列的极限



 当函数 )(xf 在区间 ],[ ba 上连续时， 定理1

定理2       设函数 )( xf 在区间 ],[ ba 上有界，

则 )(xf 在区间 ],[ ba 上可积. 

且只有有限个间断点，则 )(xf 在

2.定积分存在的条件

即   有限区间上的连续函数是可积的.

即   有限区间上只有有限个间断点的有界函数
是可积的.

定理3   可积函数必定有界． 
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3、定积分的几何意义
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 二、定积分的性质： 
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（此性质可以推广到有限多个函数作和的情况）

性质1 函数和、差的定积分等于定积分的和、差, 即
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三、积分上限的函数
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四、定积分的计算
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3.分部积分公式



4.利用奇偶性、周期性及几何意义
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3)几何意义



5.利用重要公式
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为正偶数

d

为大于1的正奇数.



（微积分基本公式）
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常考题型与典型例题



 解： 
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一、概念及性质
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答案：1/2









几个特征（延续了以往的考查）

1、注重基础（基础知识、基本理论、基本方法和技巧）
2、考查能力（特别是计算能力）
3、综合性
4、没有偏题、怪题（有个别难题）



2021试题特点

1、关注低频考点
2、新增内容体现不充分
3、客观题难度加大
4、解答题综合性加强



答案：B



答案：C



分析：利用几何意义 答案：B



【答案】 (B) .



【答案】 (B) .







二、定积分的计算







法一、降幂+分部

法二、用结论









解：



三、变上限定积分







答案：A



答案：D













第二节  反常积分



一、无穷限的反常积分

考试内容概要



二、无界函数的反常积分



三、反常积分的比较判别法

注:考虑
1( ) pg x
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1、无穷限反常积分的比较判别法



2、无界函数反常积分的比较判别法
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四、常用的反常积分



常考题型与典型例题



一、反常积分的敛散性

答案：D



答案：D



答案：B



答案：C



二、反常积分的计算
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